Problema 3 2 juliol 2025 Pais Valencia (geometria MAT).

3.2 Donatelplam:3x+y—z=2ielspunts P = (0,1,—1)1Q = (1,a,1). calcula:

3.2.1 (1,25 punts) Els valors del parametre a, si existeixen, per als quals la recta que passa per P1 Q esta
continguda en el pla 7.

Dades:plam: 3z +y—2=2 P =(0,1,-1), Q = (1,a,1). Vector normal del plan = (3,1, —1).

3.2.1 (1,25 pts) Valors de a per als quals la recta P() esta continguda
en T

Una recta determinada per dos punts P i () est3 continguda en el pla si i només si tots dos punts P i ()

pertanyen al pla.
Comprovem primer P en 7
3:0+41—-(-1)=04+14+1=2,
ésigual a 2, pertant P € 7.
Ara imposam que ) €

3.14a-1—-24+a~=2 — a=0.

Per tant |'Unic valor de a que fa que la recta P() estigui continguda en m és
a—0.

(NB: equivalentment, podriem haver comprovat que el vector direccio m = (1,a — 1, 2) sigui orthogonal

al normal n, perd obligar que ambdds punts estiguin al pla ja n‘assegura la condicio.)



3.2.2 (1,25 punts) Per a a = 1, el punt simetric de Q respecte del pla 7.

3.2.2 (1,25 pts) Per a = 1: punt simétric de () respecte del pla 7

Araa = 1, aixi Q = (1,1, 1). Per trobar el punt simétric Q' de () respecte el pla utilitzarem la férmula

basada en la projeccio al llarg del normal.

Sielplasesciun-x = dambn = (3,1, —1) id = 2, definim

n-Q—d
n|*
Calculem:
n-Q=3-1+1-1+(-1)-1=23, n|? =3 +1*+(-1)*=9+1+1=11,
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t = - —.
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El punt simétric s'obté fent Q' = @Q — 2t . Aixi
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Per tant,
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