Problema 4 1 juny 2026 reserva Pais Valencia (analisi MAT).

4.1 Considerem la funci6 real de variable real f(x) = |2x? — 3| pera—1 < x < 5.

4.1.1 (0.75 punts) Troba els intervals de creixement i decreixement de la funcié6 f enl'interval [—1,5].

Es considera la funcio

f(z) = 22> -3 —1<z<5.

¥

Com que hi ha un valor absolut, primer estudiem el signe de 222 — 3.

222 —3=0

-
L3 Ve
z =[5 =+7" ~+1,225.

En l'interval [—1, 5] només apareix

Per tant,



4.1.1 Creixement i decreixement

Derivada

Per al primer tram,

e Siz <0, f'(z) > 0:creix
e Siz >0, f'(z) < 0: decreix.

Per al segon tram,

Per tant, creix.

Conclusions

« Creix en

« Decreix en

f{l‘} =3 - 2E2,
f(z) = —4a.
f(z) = 22* — 3,
f'(z) = 4z > 0.




4.1.2 (0.5 punts) Calcula els valors maxims i minims absoluts de la funci6 fen ’interval [—1,5].

4.1.2 Maxim 1 minim absoluts
Cal estudiar els punts critics i els extrems de 'interval.
Als extrems
f(=1)=|2-3|=1.

£(5) = |50 — 3| = 47.

Punt critic

En

Punt on canvia |'expressio



Comparacié

Per tant,

¢+ Minim absolut

assolit en

+ Maxim absolut

assolit en

0<1<3 < 4.

47




4.1.3 (0.25 punts) Representa la funcio f.

4.1.3 Representacio grafica

La grafica esta formada per dues paraboles:

e De —1finsa—:
2

y =3 — 2z,
(parabola oberta cap avall).
+ De 3 fins a 5:
y = 22?2 — 3,
(parabola oberta cap amunt).
Punts principals:
Punt Valor
(—1,1) extrem esquerre
(0,3) maxim local

6
(i, ﬂ') minim absolut

(5,47) maxim absolut

YA Floe) =202 < 3], -1 £ <5

5,47
s (5,47)
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4.1.4 (1 punt) Calcula I’area del recinte limitat per la corba d’equacio y = f(x), i les rectes x

—1,x = 51

y = 0.
4.1.4 Area limitada per la corba, I'eix OX ilesrectesx = —1iz =5
Com que
f(z) =0,
I'area és

Cal separar-la:

Primera integral

Com que

resulta

A—fjf{m)dm.

‘B
.2 , 5
A—f [3_2m3)dm+f (22% — 3) d=.

L T

f(a — 22%)dz = 3z — gm“.




Segona integral

Aleshores

Area total

Valor aproximat:

643
A—él—l-\/g-l—?-l—\/é.

667

A =~ 115, 73 unitats’.
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