Exercici 3 série 5 juny 2026 Catalunya (probabilitat MAT).

Exercici 3
[2,5 punts en total]

Puntuacio total de I'exercici 3

En una ciutat s’ha estudiat la relacié entre els habits de lectura i la practica d’esport en
I'alumnat de batxillerat. Per a fer-ho, s’han formulat les dues preguntes segiients a I'alumnat
d’aquesta etapa educativa: «Llegeixes com a minim dos llibres al mes?» i «Practiques algun
esport almenys quatre hores a la setmana?»

Dels resultats de I'enquesta, es desprén que el 60 % llegeixen com a minim dos llibres
al mes, dels quals el 70 % practiquen algun esport un minim de quatre hores a la setmana.
També s’observa que, d’entre els que no llegeixen un minim de dos llibres al mes, el 50 % fan
menys de quatre hores setmanals d’esport.

Si escollim a I'atzar un alumne/a de batxillerat d’aquesta ciutat:

3.1. Quina és la probabilitat que faci esport almenys quatre hores setmanals?
[0,75 punts]

Puntuacié de I'apartat 3.1

Exercici 3

3.1. Considerem els successos aleatoris seglients:
Ll = “llegir almenys dos llibres al mes”,
E = ““fer un minim de quatre hores setmanals d’esport”.

Les dades del problema ens diuen que P(Ll) = 0,6, P(E|L]) = 0,7, i P(E|Ll) =0,5.
Podem visualitzar-les en el diagrama d’arbre adjunt:
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Pel teorema de la probabilitat total:
P(E)=P(Ll)-P(E|Ll) + P(LL) - P(E|LL) = 0,6 0,7+ 0,4-0,5 =

=042+ 0,20 = 0,62.



3.2. Sisabem que aquest alumne/a fa esport menys de quatre hores setmanals, quina proba-

bilitat hi ha que llegeixi almenys dos llibres al mes?
[0,75 punts] Puntuaci6 de I'apartat 3.2

3.2. Per la férmula de Bayes:

P(LLNE) P(E|LL)-P(LL) 03:06

P(LLIE) = P(E) 1-P(E) 1-062

0,47 ...



L’Alba és una estudiant de batxillerat que ha anat anotant durant tot el curs quantes
hores dedicava a la setmana a llegir i quantes a fer esport. Per a cada setmana té apuntat un
nombre real x que correspon a la quantitat d’hores de lectura i que oscilla entre 1 i 6, i
un nombre real y que correspon a la quantitat d’hores de practica esportiva. Ha observat que
la relacio y=7 - x +In(2x - 1) s’ajusta forca bé a les dades que ha anotat.

3.3. Calculeu, segons aquest model, quin és el maxim i el minim d’hores per setmana que

I’Alba ha dedicat a practicar esport.
[1 punt] Puntuaci6 de I'apartat 3.3

3.3. Cal trobar els valors maxim i minim absoluts de la funcid f(x) =7 —x +In(2x — 1)
en linterval [1,6]. La derivada de f(x) és f'(x) = -1 +2x2—_1, que s'anul-la només per

x = g Aquest punt critic es correspon a un maxim local, ja que la funcié (a la vista del
signe de la derivada) creix per x < g | decreix per x > g .Comque f(1)=7—-1+In1=
6, f(g) = 7—g+ln2 ~6,19,i f(6)=7—-6+1In11 ~ 3,4, deduim que el maxim i
minim absoluts de la funcié a linterval [1, 6] son als punts f(%) ~6,19i f(6) ~ 3,4,

respectivament. Per tant, segons aquest model, I'Alba ha practicat entre un minim de
3,4 i un maxim de 6, 19 hores per setmana d’'esport.



