Exercici 4 opcid A série 1 juny 2026 Catalunya (analisi MAT).

OPCIO A

L’alcalde d’un poble de Catalunya encarrega a I'arquitecte municipal el disseny d'un
parc infantil que es construira en un terreny public. Per a complir la normativa vigent, en
el parc hi ha d’haver dos espais ben delimitats: un per a una boca de reg —el qual, segons
I'arquitecte, ha de tenir forma circular—, i un altre per a una caseta on es guardin les eines
de manteniment —el qual ha de tenir forma quadrada. Per motius estétics, 'arquitecte vol
delimitar cadascun d’aquests dos espais amb una barana de forja. Sabent que les dues bara-
nes mesuren exactament 10 m de longitud en total, quina mida ha de tenir la barana de cada
espai per tal que la suma de les superficies dels dos espais sigui la més petita possible? Quina
és aquesta superficie minima?

OPCIO A.

Anomenem x a la longitud en metres del primer tros de barana, amb el qual es fara el
tancat circular; de I'altre tros, de 10 — x metres de longitud, se'n fara el tancat quadrat.
Com que x ha de ser el perimetre d'una circumferéncia, el seu radi sera r = % i 'area
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d’aquest espai circular delimitat valdra A, =« (;—R) . Per altra banda, com que 10 — x
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és el perimetre d'un quadrat, el seu costat sera c = Tx i 'area d’'aquest espai quadrat
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) . Aixi la funcio a minimitzar és
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Derivem i busquem els punts critics
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Per assegurar que es tracta d'un minim, podem fer la segona derivada i comprovar
que és positiva:
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Aixi doncs, per tal de minimitzar la superficie total dels dos espais, |'arquitecte d’'aquest
poble haura de fer un tancat circular amb 4,4 m de barana i un tancat quadrat amb els
5,6 m restants. La superficie total dels dos tancats sera de
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A(4,4) = 3,5 m2.




