Exercici 4 opcid A série 5 juny 2026 Catalunya (analisi MAT).

OPCIO A

D’una funcié f(x), sabem que passa pel punt (-1, —1) i que la grifica de la seva funcié
derivada és la segiient:

4.1. Calculeu I'equacio de la recta tangent a la grafica de la funcio f(x) en el punt (-1, -1).
[1 pun] | Puntuacié de I'apartat 4.1 | l

OPCIO A.

4.1. Usarem l'expressio de la recta punt-pendent, y — f(x,) = m(x — x,). Com que la
recta buscada ha de passar pel puntx, = —1, f(x,) = —1, i ha de tenir pendent f'(x,) =
f'(—1) = 2 (tal com es veu al grafic), 'equacio de la recta tangent a la funcioé f(x) en el
punt x, = —1 sera

y—-(D=2-(x-(-1)) > y+1=2-(x+1) — y=2x+1.



4.2. Estudieu si f(x) té punts critics (punts on f'(x) = 0) i, en cas que en tingui, determineu-ne
les abscisses i classifiqueu-los segons si s6n maxims, minims o punts d'inflexié de f(x).
[1 punt]

| Puntuacid de I'apartat 4.2 | |

4.2. Els punts critics de f(x)sén aquells que satisfan f'(x) = 0. Del grafic es veu
clarament que son els punts x = -2, x = 0, i x = 1: aquestes abscisses son possibles
extrems relatius de la funcio f(x).

Com que f'(x) és creixent en x = —2, la seva derivada en aquest punt sera positiva,
f"(—2) > 0, i aixo vol dir que x = —2 és un minim local de f(x).

Analogament, com que f'(x) és positiva immediatament abans de x = 1, i negativa
immediatament després, la funcio f(x) és creixent abans de x = 1 i decreixent despres;
per tant x = 1 és un maxim local de f(x).

El punt x = 0 és diferent. Tant abans com després f'(x) és positiva per tant, f(x) és
creixent en el punt x = 0. Perd a més, f'(x) és decreixent abans de x = 0 i per tant la
seva derivada (és a dir, f"'(x)) és negativa, mentre que és creixent després de x =0 i
per tant f'(x) és positiva. Aixo vol dir que la funcié f(x) és convexa abans de x =0 i
concava després. Per tant, el punt x = 0 és un punt d’inflexid de f(x).



4.3. Sabent, a més, que f(0) =-0,2, calculeu I'area entre la grafica de f'(x) i 'eix de les abscis-
ses, des de x=-1 fins a x=0.
[0,5 punts] | Puntuacid de 'apartat 4.3 | |

4.3. Com que f(x) és una primitiva de f’(x), I'area que ens demanen és facil de calcular
usant la regla de Barrow (i usant les dades f(0) = —0,2i f(—1) = —1):

A= J: G dx = [f()]2, = f(0) = f(=1) = —02 — (1) = 0.8 u”.



