Problema 3 1 juny 2026 Pais Valencia (geometria MAT).

3.1 Donada la recta r:g = y__+11 = ?i elplam:2x+my+z—3 = 0:

3.1.1 (0.5 punts) Calcula el valor de m per al qual 7 i r s6n perpendiculars.

Pas previ: vectors caracteristics

Vector director de la recta

De I'equacio continua de la recta,

z y+1 z—-1 ;
2 —1 1 ’
obtenim les equacions parametriques:
r = 2
y=-—-1-—1t
z=1+4+1
Per tant,
e un punt de la recta és
P(0,-1,1),
e el vector director és
d=(2,-1,1).

Vector normal del pla

El pla
2r+my+2—-3=0
té com a vector normal

n=(2,m,1).



3.1.1 Calcula el valor de m perque el pla i la recta siguen
perpendiculars. (0,5 punts)

Una recta és perpendicular a un pla quan el seu vector director és paral-lel al vector normal del pla.
Per tant,

(2,-1,1) = k(2,m,1).
Comparem coordenades.

De la primera,

2 =2k
k= 1.
De la tercera,
1=k,
que també dona
k=1
Finalment,
—1 =m.
Resposta

m= —1




3.1.2 (0.75 punts) Calcula el valor de m per al qual 7 1 r s6n paral-lels.

3.1.2 Calcula el valor de m perque el pla i la recta siguen paral-lels.
(0,75 punts)

Una recta és paral-lela a un pla quan el seu vector director és perpendicular al vector normal.

Per tant,

Calculem el producte escalar:
(2,-1,1)-(2,m,1) =4 —m + 1.
5—m=0.

Per tant,

m — b.




3.1.3 (1.25 punts) Calcula, quan siga possible, el punt d’intersecci6 entre 7 1 r en funcid del parametre real m.

3.1.3 Calcula, quan siga possible, el punt d'interseccio entre el pla i la
recta en funcié de m. (1,25 punts)

Substituim les equacions parameétriques de la recta al pla.
Recordem:
x =21, y=-1-—1t, z=1+4+14.
Substituim en
20+ my+2z—-3=0.
22t) + m(-1—-t)+(1+¢t)-3=0.
Desenvolupem:

4 —m-—-—mt+1+t—3=0.

Agrupem:
(5 —m)t —(m+2)=0.
D'on
2
t— + \ m = 5.
a—1m
Calculem les coordenades
Coordenada o
2 2
=2t = (m = )



Coordenada ¥y

2
VTN RN B
5—m
Posem denominador comu:
_—(S—m]—(m+2}_ 7
J D—1m 5—m
Coordenada z
2 5 - 2 7
z—l—l—t—l—l—m+ = Rk el )
5—m 5—m 5—m

Punt d’interseccio

Per tant,

k]

h—m 5—m 5—m

P(Z(m—l—ﬂ)_ T 7 )? m 5.

Cas especial m = 5

En aquest cas,
b-—m)}t—(m+2)=0
es transforma en
0-t—7=0,

que és impossible.

Per tant,

» la recta és paral-lela al pla,

« no hi ha cap punt d'interseccio.



